
Lustig–Spaltenstein：分块幂零轨道的提升
幂零锥和其上的几何：以 gln 为例
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本篇介绍 gln 中的 Lustig–Spaltenstein 提升：使用分块对角幂零轨道拼出整个 gln 中的幂零
轨道．
记 g := gln．取定基底和（长度为 l 的）分拆 λ ⊢ n 以做矩阵分块，规定 gln 的 Levi 子李代

数 l 为全体分块对角矩阵，nilradical n 为全体分块严格上三角矩阵．

注记 我们称 n 是 nilradical，是因为它是抛物子代数 p 的 radical．p 作为线性空间是 l 和 n 的
直和，作为李代数 p = l⋉ n．
回忆对一般的李代数我们都可将其拆解为半单子代数和可解理想的半直积．

现在考虑幂零轨道．记 G := GLn，L := GLλ1
× · · · × GLλl

，AdG 和 AdL 是它们分别对
应的共轭作用群．任取 l 中的幂零元 e 和它所在的幂零轨道 Ol

e := Ad(L) · e，它的 Jordan 型由
其在每个分块上的 Jordan 型 µi ⊢ λi 决定，不妨统一考虑记 µ = (µ1, . . . , µl)．

1


